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فصل١
فضا ساختن

است. Xباز در A آنͽاه باشد Xباز در Y و Y در A اگر Xباشد. زیرفضای Y فرضکنید :١.١ قضیه

باز X در نیز Y آنجاییͺه از .A = B ∩ Y که دراد وجود X در B باز مجموعه فرض بر بنا اثبات:
بود. خواهد باز X در A نتیجه در و B ∩ Y است،

فقط و اگر است بسته Y در C صورت این در .C ⊆ Y باشد X زیرفضای Y کنید فرض :٢.١ قضیه
.C = F ∩ Y که باشد X در F بسته مجموعه اگر

B باز مجموعه تعریف، بنابر و باز Y − C صورت این باشد.در بسته Y در C کنید فرض ابتدا اثبات:
صورت این در .Y − C = B ∩ Y که دارد وجود X در

C = Y − (B ∩ Y ) = Y ∩Bc

حالت این در و بسته Bc است، باز X �Bدر آنجاییͺه از است. X به نسبت B متمم ،Bc آن در که
.F = Bc دهیم قرار کافیست

آنͽاه E = F ∩ Y و بسته � X در F اگر برعͺس
Y − E = Y − (F ∩ Y ) = Y ∩ F c

است. �Yبسته در E لذا و باز Y در Y − E مͬ�گیریم نتیجه است باز X �Fدر c اینͺه از بار این و

X در E آنͽاه باشد �Xبسته �Yدر و Y در E که باشد چنان E ⊆ Y و X زیرفضای Y اگر :٣.١ قضیه
به توجه با .E = Y ∩ F که دارد وجود X از F بسته زیرمجموعه ،٢.١ قضیه بنابر زیرا است. بسته نیز
نیز E مͬ�گیریم نتیجه مͬ�باشد بسته X در Y فرض بنابر و است بسته بسته، مجموعه دو اشتراک اینͺه
� است بسته X در

[٠, b) = Y ∩ (−١٢ , b)

=

[٠, b) = Y ∩ (−١
٢ , b)

(a,١] ∪ {٣} = Y ∩ (a,۴)
(a,١] = Y ∩ (a, ١٢ )
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